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Olimpiada de Matematică –etapa locală- Galaţi 

13 februarie 2010 

Clasa a X-a  

SOLUŢII 

 

Problema 1. Să se rezolve, în mulţimea numerele reale, ecuaţia:  
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Ecuaţia se scrie echivalent 
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Problema 2. Să se determine partea întreagă a numărului real  
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                                                                                       Guiţă Visilina, profesor, Galaţi 

Soluţie:  2 1 2 1
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A n>  . Să demonstrăm  că 1A n< + . 

Conform inegalităţii mediilor, pentru fiecare 1,k n=  , obţinem 
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Problema 3. Se consideră numărul complex nenul z , cu 
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                                                                                          Mihai Totolici, profesor, Galaţi 

 Soluţie: Fie ( ) [ )
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Problema 4.  Se consideră funcţia ( ) ( ) ( ) ( ) ( ): ,  1 2 3 4 .f f x x x x x→ = + ⋅ + ⋅ + ⋅ +� �  

 Să se determine ( )f � . 

Constanţa Gusta, profesor, Galaţi 

 

Soluţie: 

 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

2 2

2
2 2

1 4 2 3 5 4 5 6

5 10 5 24.
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f x x x x x

   = + ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⇒ = + ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⇒   

= + ⋅ + ⋅ + ⋅ +

 

Fie funcţiile ( ) ( )2 25 ,   şi   10 24,  .g x x x x h x x x x= + ⋅ ∈ = + ⋅ + ∈� �  

Atunci ( ) ( )( ) ( ),  .f x h g x x= ∀ ∈� �  Observăm că 

( )( ) ( )

( )( ) [ )

25 25
min , ;

4 4

25
min 1 , 1, ;

4

x

x

g x g

h x h

∈

∈

 
= − ⇒ = − ∞  

  
= − ⇒ − ∞ = − ∞   

�

�

�

 

Aşadar, funcţiile [ )
25 25

: ,  şi : , 1,
4 4

g h
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→ − ∞ − ∞ → − ∞     
�  sunt surjective , de unde 

rezultă că şi funcţia [ ): 1,h g → − ∞� �  este surjectivă ( ) ( ) [ )1,h g⇒ = − ∞� � . Rezultă că 

( ) [ )1,f = − ∞� . 


